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Ìè âèâ÷à¹ìî F-ïëàíàðíi âiäîáðàæåííÿ (ïñåâäî-)ðiìàíîâèõ ïðîñòîðiâ ç àôiíîðíîþ ñòðóêòóðîþ
ïåâíîãî òèïó ([2]).

Â ðiìàíîâîìó ïðîñòîði (Vn, gij) àôiíîð F hj âèçíà÷à¹ ñèìïëåêòè÷íó ñòðóêòóðó([3]), ÿêùî ïîëå
òåíçîðà òèïó (0, 2) Fij = Fαj gαi çàäîâîëüíÿ¹ óìîâàì:

Fij,k + Fjk,i + Fki,j = 0, Fij + Fji = 0, Fij = Fαj gαi, |F hi | 6= 0,

äå çíàê êîâàðiàíòíî¨ ïîõiäíî¨ â ïðîñòîði Sn.
Ìû îáèðà¹ìî ñòðóêòóðó áiëüø çàãàëüíîãî òèïó, âiäìîâëÿþ÷èñü âiä âèìîãè íåâèðîæäåíîñòi

àôiíîðà. Áóäåìî íàçèâàòè ¨¨ ìàéæå ñèìïëåêòè÷íîþ, à (ïñåâäî-)ðiìàíîâèé ïðîñòið ç òàêîþ ñòðó-
êòóðîþ - ìàéæå ñèìïëåêòè÷íèì.

Äàëi ìè äîñëiäæó¹ìî F -ïëàíàðíi âiäîáðàæåííÿ ïñåâäî-ðiìàíîâèõ ïðîñòîðiâ Vn i V n â ïðèïó-
ùåííi, ÷òî àôiíîð F âèçíà÷à¹ ìàéæå ñèìïëåêòè÷íó ñòðóêòóðó íà Vn i V n. �õ îñíîâíi ðiâíÿííÿ
ìàþòü âèãëÿä

Γ
h
ij(x) = Γhij(x) + ψ(i(x)δhj)(x) + ϕ(i(x)F hj)(x),

äå Γ
h
ij ,Γ

h
ij - êîìïîíåíòè îá'¹êòiâ çâ'ÿçíîñòi V n i Vn, ψi, ϕi - äåÿêi êîâåêòîðè. Äîâåäåíà

Òåîðåìà 1. Ìàéæå ñèìïëåêòè÷íèé ïðîñòið (Vn, gij) äîïóñêà¹ íåòðèâiàëüíå F-ïëàíàðíå âiä-
îáðàæåííÿ òîäi i òiëüêè òîäi, êîëè â íüîìó iñíó¹ íåîñîáëèâèé ñèìåòðè÷íèé òåíçîð aij òèïó
(0,2), ÿêèé çàäîâîëüíÿ¹ äèôåðåíöiàëüíèì ðiâíÿííÿì

aij,k = −
1
ϕαF

α
i gjk −

1
ϕαF

α
j gik −

1
ϕiFjk −

1
ϕjFik,

Fαi aαj = −Fαj aαi
ïðè äåÿêîìó âåêòîði ϕ1

i 6= 0.

Äàëi çà äîïîìîãîþ aij ìè îòðèìó¹ìî iíâàðiàíòíå ïåðåòâîðåííÿ([4]) , ÿêå ïàðó ìàéæå ñèì-
ïëåêòè÷íèõ ïðîñòîðiâ, ùî çíàõîäÿòüñÿ â íåòðèâiàëüíîìó F -ïëàíàðíîìó âiäîáðàæåííi, ïåðåòâî-
ðþ¹ â íîâó ïàðó ìàéæå ñèìïëåêòè÷íèõ ïðîñòîðiâ, ùî òàêîæ çíàõîäÿòüñÿ â íåòðèâèàëüíîìó F -
ïëàíàðíîìó âiäîáðàæåííi, àëå âiäïîâiäàþ÷îìó iíøîìó àôiíîðó:

Γ
(
g, g, ϕ, F

)
:

(
Sn

ϕ,F7−→Sn
)
7−→

( 1
Sn

ϕ1,F 1

7−→
1

Sn
)
.

Çàâäÿêè öüîìó ç'ÿâèëàñÿ ìîæëèâiñòü îòðèìàííÿ âåëèêî¨ êiëüêîñòi ïðèêëàäiâ ïàð ìàéæå ñèì-
ïëåêòè÷íèõ ïðîñòîðiâ, ÿêi çíàõîäÿòüñÿ â F-ïëàíàðíîìó âiäîáðàæåííi.
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