Lista 2

Determinantes

. Calcule o determinante das matrizes abaixo:

3 1 3 4 -1 -4 —6
a)(4 9 ), b)| 5 2 -3 |, c) 0o -2 -5 |,
14 2 0O 0 -3
13 20 0 a b 1 1 1 1 1
310 2 01 0O 1 14+a 1 1
Do2sor | PQaaonl|] D1 1 145 1
0213 1 b a 0 1 1 1 1+c
. Mostre que
2 3 71 3 2 15 1 3
23 715 21 5 1 2
a)det| 2 3 6 1 9 |=2, bydet| 4 3 2 1 1 [=2
4 6 2 3 4 4 3 2 0 1
5 8 7 4 5 216 m 7

. Sejam A e B matrizes quadradas de ordem n e det(A) = 2 e det(B) = 3, encontre det(A*B~1).

. Para cada uma das matrizes abaixo calcule sua adjunta e utilize estes cédlculos para calcular a matriz
inversa

1 4 1 10 cosa sina 0
A:(l _2), B=|311], C=| —sina cosa 0
2 11 0 0 1

. Seja A uma matriz de ordem n tal que A + AT = 0. Provar que det(A) = (—1)" det(A).

. O que pode ser dito sobre o valor de det A, onde A é uma matriz n x n tal que

a) A?=1,, b) A3 =1, c) A? =3A,
d) A+ 1,=0, e) A=A
. Mostre que
1 a b
A=\ —a 1 ¢
—b —c 3

possui uma inversa para qualquer nimeros a, b e c.

. Encontre os valores do numero c tal que A possui a inversa e encontre A~! para tais valores de c:

1 ¢ 0 1 —¢c ¢
a) A= 2 0 ¢ |, b) A= 1 1 -1
c —1 1 c —c 1

. Se A én x n invertivel, mostre que

det[adj(A)] = [det(A)]" .



10. Calcule os determinantes de Vandermonde:

9 1 a a*® a
1 a a bop2 b3
a) det | 1 b b* |, b) det 5 3
1 ¢ 1 ¢ ¢& ¢
1 d & &
11. Resolva as equacgoes:
2 3 =2 z+1 3 T
a)det | 0 1 z= | =2 b) det 3 1 = 0.
2 x =3 x 2 z—-1
Respostas

Q1. a)10; b)49; c¢)—6; d)48; e)a®+101% o) abe.

Q2.
Q3. 4/3.
. (=2 4 4 L[ =2 -4\
0 -1 1 0o 1 -1
adj(By=| -1 1 -1 |, B'= 1 -1 1 ;
11 =2 -1 -1 2
cosae —sina 0
adj (C)=C"1=|[ sina cosa 0
0 0 1
Q5. Dica: Utilize a formula geral para o determinante da matriz A = (a;;), observando que neste caso
a;; = —aj; paratodos 7, j.
Q6. a)det(A) = £1, b)det(A) =1, c)det(A) = {0, 3},
d) ndo é possivel, e)det(A) = {-1,0,1}.

Q7. det(A) = 3a® + b + ¢® > 0 paratodos a, b, c € R, assim a matriz A é invertivel.

2

] c —c c
Q8. a)cA0,4l, Al——— (-2 1 —c |;
=D\ 9 142 _o
1 l—c c—¢c? 0
b)c#£+1, Al= —1—¢c 1—¢ —1+c¢
-1

—2c ¢c—c& 1+c

Q9. Dica: Utilize adj(A) = det(A) - A~
Q10. a) (b—a)(c—a)(c—10), b) (b—a)(c—a)(c—"0b)(d—a)(d—"Db)(d—c).
Qll. a) z € {1, 2}, b) x =17/3.



